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 るボゎセョャや フΑケバゎ ⇔ゅョキカゎショ       ヴャや ヮよシルャゅよ るΑャゅゎャや メやヱキャや れゅボゎセョ キィヱぺx

 (1 ) るボゎセョ れゅよをや

(2 ) るボゎセョ れゅよをや

Sin x

cos x



lim

 (1 )るボゎセョ れゅよをやsin xf  ( x ) = sin x

f  ( x ) = lim\ sin ( x + h ) – sin x  

hh 0

f ( x ) = lim
\ sin x cosh + cos x sin h – sin x 

h

f ( x ) = lim
- sin x( 1 – cos h) + cos x sin h  

h

\

f ( x ) = - sinx lim
( 1 – cos h) 

h

\ sin h
+ cos xlim

h

( 1 – cos h) 
h

. ( 1 + cos h) 

( 1 + cos h) 

lim
( 1 – cos2 h)

h( 1 + cos h) 

lim
h( 1 + cos h) 

sin 2 h 

sin h
h

. lim sin h
( 1 + cos h) 

h 0

h 0

h 0h 0

h 0

h 0h 0

h 0

h 0

sinx cosh + cosx sinh

lim 1 0

f ( x ) = - sin x .( 0 ) + cos x. ( 1 )
\

f ( x ) =  cos x

= cos x 

\

d

x
sin x

=0



x

y

1

-1
ヽ2ヽヽ⇒⇒ヽ-2 ヽ

2

ヽ
2

3-ヽ
2

ヽ
2

-3

 ヶボプぺ サゅョョ ゅワキルハ るボゎセョャや =ケヘタ

( sin x ) = cos x
d

dx

 るよシルャゅよ メをョャゅよヱ:( cos x ) = - sin x
d

dx



lim

f ( x ) = cos x 

f ( x ) = lim
\ cos ( x + h ) – cos x  

hh 0

= lim )cos x cos h ) – ( sin x  sin h ) – cos x

hh 0

=  lim )cos x cos h ) – cos x

hh 0

( sin x  sin h )- lim
h 0 h

=cos x lim
h 0

lim
h 0

cos h – 1

h
- sin x 

sin h

h

= 1

cos h – 1

h

h 0
.

cos h +1

cos h +1

=lim
cos2 h – 1

h( cos h +1 )h 0

cosx cosh - sinx sinh



=- lim
sin 2 h 

h( cos h +1 
)

h 0

=- lim
sin h . sin h

h( cos h +1 )

=- lim sin h
hh 0

lim
sin h

( cos h +1 )h 0

=- 1 x 0 = 0  

cos x . lim
sin h

( cos h +1 )h 0
- sin x

(cos x . 0) – sin x 

= – sin x = に sin x d

dx
cos x

h 0



 ュゅョゎャや ゆΑィ るャやキ ゆィヱョ ヶワ ゆΑィャや るャやキ るボゎセョ

d
dx

sin x = cos x

d
dx =   - sin xcos x

ゆΑィャや るャやキ  ゆャゅシ ヶワ ュゅョゎャや ゆΑィ るャやキ るボゎセョ



るドェΚョ るΑよΑィャや メやヱキャや ヶプ るェΑェタ ゅヰゎシやケキ ュゎ ヶゎャや ベゅボゎセΕや キハやヱホ

  メゅをョ (1 ) ⇒タ100

y = x 2 sin x

d y

dx
= sin x . d

dx
( x2 )+  x 2 .              ( sin x )d

dx
 るボゎセョ ( ラΑΑゎャやキ ゆケッ)

=2 x sin x + x 2 cos x 

a  るΑャゅゎャや メやヱキャや れゅボゎセョ キィヱぺ:



ケ⇒⇒⇒⇒⇒⇒⇒⇒ミクゎ ラみプ ラゅΑキケャゅよ るΑヱやコ サゅΑホ     ラゅミ やクや:

lim sin x    = 0

x
lim = 1 Sin x 

lim = 1 tan x 
X 0 x

x

lim tan x    = 0

X 0
lim cos x    = 1
X 0

X 0

X 0



メゅをョ (1) ⇒タ
100bu = cos x 

1 – sin x 
b

=
du
dx

(1 ʹ sin x) 
d
dx

d
dx

( 1 ʹ sin x ) 2
cos x  - cos x . (1 ʹ sin x) 

る⇒⇒⇒⇒⇒ョシボャや りキハゅホ

=
(1 ʹ sin x) 

( 1 ʹ sin x ) 2
(0 – cos x) (- sin x ) - cos x

=
( 1 – sin x ) 2

- sin x + sin 2 x + cos 2x

=
( 1 – sin x ) 2
1 – sin x 

= 1 – sin x
1

= 1



 ケ⇒⇒⇒⇒⇒カへ メ⇒⇒⇒⇒ェ

u = cos x 
1 – sin x 

. 1 + sin x 
1 +  sin x 

u = 
cos x (1 + sin x) 

1- sin 2 x

u = 
cos x (1 + sin x) 

cos 2 x

u = 
(1 + sin x) 

cos x

=
du
dx

cosx . (         ( 1 + sin x ) – ( 1 + sin x ) .            cosxd
dx

d
dx

cos 2 x

=
du
dx cos 2 x

cosx cosx - ( 1 + sin ) - sin x 



=du
dx cos 2 x

cos 2x +sin 2 x+  sin x 

=
( 1 + sin x ) 

cos 2 x

=
( 1 + sin x ) 
1 - sin 2 x

du
dx

=
( 1 + sin x ) 

(1- sin x )( 1+ sin x )

   =
(1- sin x )

1



 メゅをョ (1 )⇒タ100

c f  ( x ) = sin 2 x 

 るΑャゅゎャや ヮャやキャや れゅボゎセョャや キィヱぺ

f( x ) =            sin 2 x 
d

dx
d
dx

=             ( sin x . sin x ) d
dx

=sin x .             ( sin x) + sin x .            ( sin x ) d d
dx dx

= sin x . cos x + sin x . cosx

= 2 sin x cos x

るボΑケヅャや ロクヰよ Ιま メェゎΙ キルよャや やクワ ヶプ

= sin2 x



 メェゎ ラや メヱゅェ(1 )⇒タ101
 (( るΑャゅゎャや メやヱキヤャ れゅボゎセョャや キィヱぺ))h (x ) = cos 2 x a

h (x ) = cos 2 x 
d

dx dx
d

= (  cos x . cos x ) 
dx
d

=  cosx
dx
d . cos x + cosx cosx

dx
d

=  cos x . ( - sin x ) + cos x ( - sin x )              

= - 2 sin x cos x               

h ( x ) = cos 2 x 

h ( x ) =  (cos x)2

h ( x ) =        (cos x)2

= 2   (cos x). ( - sin x ) 

= - 2 sin x cos x

dx
d

dx
d

ケカぺ メェ

 るシやケキ キバよ ヮョやキカゎシや ラミョΑ メェャや やクワ
ヵヱボャや るヤシヤシ りキハゅホ

= - sin2 x



 ドェΙ

h ( x ) = cos 2 x 

( cos x ) 2

h ( x ) = cos ( x) 2

( cos x ) 2X



 メェゎ ラや メヱゅェ (1  )     ( ) ⇒⇒⇒⇒⇒⇒⇒⇒タ101 b

g ( x ) =
x

Cos x

 ( ュゅボョャや × ヅシよャや るボゎセョ ふに ( ヅシよャや × ュゅボョャや るボゎセョ)
2 ( ュゅボョャや)

 るョシボャや りキハゅホ

d
dx

g (x )=
cosx.           x  d

dx -x d
dx cosx

( cos x ) 2

=
( cos x ) 2

(cosx . 1) – [x . ( - sin x )] 

=      
( cos x ) 2

cos x + x sin x  

= cos x
cos 2 x+

sin x 
cos 2 x

= + x tan x

= ( 1 + x tan x )  

るΑャゅゎャや るャやキャや るボゎセョ キィヱや

やメ⇒⇒⇒⇒⇒⇒⇒⇒⇒⇒⇒⇒⇒⇒⇒⇒⇒ェャ

cos xcos x .
1

cos xcos x
x

tan xsec xsec x

sec x sec x 

sec x 



y  = 
sin x 

sin x + cosx

メ⇒⇒⇒⇒⇒⇒⇒⇒⇒ェャや
=

d

dx

(Sin x + cos x) .       Sin x -sinx ( sin x + cos x )            

( Sin x + cos x)2

d

dx

d
dx

= 
Sin 2 x + cos2 x + 2 sin x cosx

( sin x + cos x ) . Cos x に sin x ( cosx + - sin x )

= 
+ cos 2 x

1 + 2 sinx cos x

に sin x cos xSin x cos x

= 
1

1 +  2 sinx cos x

=
1

1 + Sin 2 x

Αをヤをョャや ヮよシルャや ラΑルやヱホ ペΑよヅゎる

Sin 2 x = 2 sin x cos x

 ⇒⇒⇒タ メェゎ ラや メヱゅェ101          ュホケ1 c

+ sin2 x1



y  = 
sin x 

sin x + cosx

Sin x ʹ cos x 

Sin x - cos x 

y  = 
Sin 2 x    - cos x sin x

Sin 2 x    - cos2 x

ケカへ メェ

.



(1) メョハ ヮホケヱ

 ゆィヱョ ヶワ ゆΑィャや ヮャやキ ヮボゎセョ
ャやキヮュゅョゎャや ゆΑィ(sinx)=cosx

d

dx

 ヮャやキ ゆャゅシ ヶワ ュゅョゎャや ゆΑィ ヮャやキ ヮボゎセョ
ゆΑィャや

(cosx)=-sinx
d

dx

ベゅボゎセΙや キハやヱホ ュやキカゎシゅよ

(tanx)
d

dx(cot x)(cscx)(secx)
d

dx
d

dx
d
dx

 メやヱキャや れゅボゎセョ
 ヮΑをヤをョャや

キィヱや



(1) メョハ ヮホケヱ

   メやキ ゆィヱョ ヶワ ゆΑィャや ヮャやキ ヮボゎセョ
ュゅョゎャや ゆΑィ(sinx)=cosx

 ヮャやキ ゆャゅシ ヶワ ュゅョゎャや ゆΑィ ヮャやキ ヮボゎセョ
ゆΑィャや(cosx)=-sinx

ベゅボゎセΙや キハやヱホ ュやキカゎシゅよ

(tan x)
d

dx

 メやヱキャや れゅボゎセョ
 ヮΑをヤをョャや

キィヱや

d

dx

d

dx



(1) メョハ ヮホケヱ

   メやキ ゆィヱョ ヶワ ゆΑィャや ヮャやキ ヮボゎセョ
ュゅョゎャや ゆΑィ(sinx)=cosx

 ヮャやキ ゆャゅシ ヶワ ュゅョゎャや ゆΑィ ヮャやキ ヮボゎセョ
ゆΑィャや(cosx)=-sinx

ベゅボゎセΙや キハやヱホ ュやキカゎシゅよ

(cot x)
d

dx

 メやヱキャや れゅボゎセョ
 ヮΑをヤをョャや

キィヱや

d

dx

d

dx



(1) メョハ ヮホケヱ

ャやキ ゆィヱョ ヶワ ゆΑィャや ヮャやキ ヮボゎセョヮ
ュゅョゎャや ゆΑィ(sinx)=cosx

 ヮャやキ ゆャゅシ ヶワ ュゅョゎャや ゆΑィ ヮャやキ ヮボゎセョ
ゆΑィャや(cosx)=-sinx

ベゅボゎセΙや キハやヱホ ュやキカゎシゅよ

(sec x)
d

dx

 メやヱキャや れゅボゎセョ
ヮΑをヤをョャや

キィヱや

d

dx

d

dx



(1) メョハ ヮホケヱ

   メやキ ゆィヱョ ヶワ ゆΑィャや ヮャやキ ヮボゎセョ
ュゅョゎャや ゆΑィ(sinx)=cosx

 ヮャやキ ゆャゅシ ヶワ ュゅョゎャや ゆΑィ ヮャやキ ヮボゎセョ
ゆΑィャや(cosx)=-sinx

ベゅボゎセΙや キハやヱホ ュやキカゎシゅよ

(csc x)

 メやヱキャや れゅボゎセョ
 ヮΑをヤをョャや

キィヱや

d

dx

d

dx



 ヵケカΕや るΑをヤをョャや メやヱキャや れゅボゎセョ  ⇔ ゅΑルゅを

 メやヱキャや ラみプ やクャ ∩ ベゅボゎセΚャ ラゅゎヤよゅホ ラゅゎャやキ                            ∩                         ラゅゎャやキャや
 ゅワキルハ ヮプケバョ ラヱミゎ      ケΑピゎョヤャ ヮョΑホ メミ キルハ ベゅボゎセΚャ ヮヤよゅホ⇔ ゅッΑや ヶワ るΑャゅゎャや るΑをヤをョャや

g ( x) = cos xf ( x) = sin x

tan x = Sin x
Cos x

( tan x) = 
Cosx Sin x

d
dx - Sin x d

dx
Cosx

(Cos x)2

= 
Cos 2 x

- Sin x Cos x

Cos 2x + sin 2x

= 
Cos 2 x

1

= Sec 2 x tan xd
dx

= sec 2 x

1

= 1

= 1+ tan 2 x

X

d
dx



 ラぺ ュヤバルcot x =2
Cos x
sin x

d

dx
Cot x =  d

dx

Cos x

sin x

=

sin2 x

sin x
d
dx

Cos x- Cos x d
dx

 るョシボャや りキハゅホ

sin x

=
Sin2 x

- sin 2x - Cos 2 x
=

-1

Sin2 x

x = - csc 2  

d

dx
cot x2 = - csc 2 x 

- Sin x Cos x

= - ( 1+ cot 2 x)



Sec x =
1

Cos x

 ラや ュヤバル

d

dx
Sec x =

- 1 . d

dx
( Cos x )

( Cos 2 x )

  れよゅをャや ゆャゅシ ュゅボョャや  るボゎセョ
 ( ュゅボョャや )2

X

d

dx
Sec x = -(  - sin x) 

( Cos x ) 2
=

( Cos x ) 2
Sin x

=
Sin x
Cos x 

.
Cos x 

1
= tan x sec x

3
d

dx
Sec x = sec x tan x



 ラぺ ュヤバルcsc x =4
sin x

1

d
dx

d
dx sin x

Csc x = ( )1

=
- 1 (          (  sin x ))

d
dx

( sin x ) 2

=
sin 2 x 

- ( cos x )

=
- Cos x

sin x 
.

sin x 

1
- Cot x Csc x

4
d

dx
Csc = - Cot x . Csc x



 るプケバョ ラヱミゎ    ケΑピゎョヤャ るョΑホ メミ キルハ ベゅボゎセΚャ るヤよゅホ メやヱキ ⇔ゅッΑや ヶワ ヵケカΕや るΑをヤをョャや メやヱキャや
ヶワヱ ゅヰルゅワケよ ペよゅシャや キハやヱボャゅよ ゅヰゎゅボゎセョ ヶヅバゎヱ ゅワキルハ

X

1 d

dx
tan x = sec 2 x

2
d

dx
cot x = - csc 2 x

3 d

dx
sec x = -sec x tan x

4
d

dx
csc x = - csc x cotx

= - ( 1+ cot 2 x)

= 1+ tan 2 x



 メゅ⇒⇒⇒⇒をョ
 (2 ⇒タ102)

f( x ) = tan x + cot x  

f ( x ) = sec2 x + ( - csc 2x)  
\

f ( x ) = sec 2 x - csc 2 x

ラョ メミ ポプ ペΑケヅ ラハ          メェ ラミョΑf ( x )

Cot x= Cos x
Sin x

tan x = Sin x
Cos x

 るΑャゅゎャや るャやキャや るボゎセョ キィヱぺ

\



メゅをョ
2 )  ( ⇒タ102

g( x ) = sec x ( 1 + sin x )  

g ( x ) = sec x (1 +sin x)  + ( 1 +sin x ) (secx)  
\\ \

g( x ) = sec x (cosx)  + ( 1 +sin x ) (secx.tanx)  
\

g ( x ) = sec x (cosx)  +secx.tanx +secx .tanx .sinx
\

g   ( x ) =1 + secx .tanx + secx .tanx .sinx\

b 

b

 るΑャゅゎャや るャやキャや るボゎセョ キィヱぺ

g   ( x ) =1 + secx .tanx + tan2 x
\

g( x ) = sec x  +sin x secx

 ケ⇒⇒⇒⇒⇒⇒⇒⇒カぺ メェ

tanx

g ( x ) =           ( sec x + tan x)
\ d

dx

g ( x ) =            sec x  +             tan x
\ d

dx

d

dx

g ( x ) = sec x.tan x + sec 2x 
\

1 + tan 2 x 

g ( x ) =  1+sec x tan x +tan 2 x 
\



 メゅをョ
2 )    ( ⇒タ102

h( x ) = csc x + sin x . tan x

h( x ) =            csc x +            (sin x . tanx)
\ d

dx

d

dx

h( x ) = - csc x. Cot x + ( sin x .             tan x + tan x .            Sin x )           
\

h( x ) = - csc x. Cot x + sin x . sec2x  +  tan x . Cos x
\

cc

るΑャゅゎャや ヮャやキャや るボゎセョ キィヱぺ

d
dx

d
dx

h( x ) = - csc x. cot x + sinx. secx .secx + tan x 
sinx
cosx

cosx

h( x ) = - csc x. cot x + tanx secx +sin x

\

\



ケ⇒⇒⇒⇒⇒⇒⇒⇒ミク⇒⇒⇒⇒⇒⇒⇒ゎ サゅョョャや メΑョ ラぺ =ヶャヱΕや るボゎセョャや

 ュΑボゎショャや るャキゅバョ
y ʹ y 1 = m ( x ʹ x 1 )

 ュΑボゎショャや メΑョ ヱワ (( ヶルェルョヤャ サゅョョャや)) m

   サゅョゎャや るヅボル ( x 1 , y 1 )

 ヵキヱョバャや ュΑボゎショャや メΑョ =
- 1
m

 ヵキヱョバャや ュΑボゎショャや るャキゅバョ
y ʹ y 1 = ( x ʹ x 1 )- 1

m



  るヅボルャや キルハ               るャやキャや ヶルェルョャ ヵキヱョバャや ュΑボゎショャや るャキゅバョ キィヱや メゅをョ3 ⇒タ102

( tan x ) = sec 2 x

y = tan x p) ,  1 )
4
ヾ

るャやキャや るボゎセョ ⇔Ιヱぺ キィヱル
d

dx

dy

dx

=   sec 2 =   (                   )   = 2 
dy

dx
X =

4
ヾ 4

ヾ 2
2

 ヱワ キルハ ヶルェルョヤャ ヵキヱルバャや ュΑボゎショャや メΑョ ヮΑヤハヱp ) ,  1 )
4
ヾ- 1 

m
=

- 1 
2

 ヵキヱョバャや ュΑボゎショャや るャキゅバョ

y ʹ 1 =             ( x - )    - 1 
2 4

ヾ

y ʹ 1 = X +     - 1 
2 8

ヾ

y =           X +               + 1     
- 1 
2 8

ヾ

=

y ʹ y 1 =          ( x ʹ x 1
- 1
m



 ⇒タ メェゎ ラや メヱゅェ102 ュホケ3

るヅボルャや キルハ                 るャやキャや ヶルェルョャ ヵキヱョバャや ュΑボゎショャや るャキゅバョ キィヱやy = sec x F (           , 2 ) 
3
ヾ

=            ( sec x ) 
d

dx

dy

dx

= sec x tan x

= sec (        ) tan (          

)
X = 

3

ヾ 3
ヾ

3
ヾ

=

 キルハ ヶルェルョヤャ ヵキヱョバャや ュΑボゎショャや メΑョ ヮΑヤハヱ

  ヱワ

F (           , 2 ) 
3
ヾ

m = 
- 1 
m

=

   ヵキヱョバャや ュΑボゎショャや るャキゅバョ
y ʹ 2 =               ( x - ) 

3
ヾ

dy

dx

dy

dx

32

1

32

- 1

32

y =               x+
- 1

32 36

ヾ

   ヵキヱョバャや ュΑボゎショャや るャキゅバョ

+2



g ( x ) = x . 1
Cos x

ゆケッャや りキハゅホ

=  X . d
dx

( sec x ) + 1
Cos x

d

dx
x

= X sec x tan x + sec x . 1 

= sec x(x tan x +  1 ) 

 ⇒タ メェゎ ラや メヱゅェ101 ュホケ  (1 )b

Sec x



メェゎ ラや メヱゅェ
 (2)タ⇒102

f(x) =4
tanx

1+tanx

d
dx tanx

f (x)   = [ 1

cotx +         1=

= - csc2 x 

tan x

tan x 

f  ( x ) =            ( cot x + 1 )d
dx

 ュやキカゎシや ラミョΑ
るョシボャや りキハゅホ

d
dx

d
dx

+ ]

 るΑャゅゎャや メやヱキャや ベゅボゎセや キィヱぺ:

\

\



h(x) = tan 2x +1

 メヱゅェラや メェゎタ ⇒102
g( x ) =sec  x +  cscx

g( x ) =           secx    +               (cscx)
\ d

dx

g( x ) =secx tanx  - csc x. Cotx
\

\

タ メェゎ ラや メヱゅェ ⇒102

b

h(x) = secx

ヮョシボャや ロキハゅホcscx secx tanx -(secx) .(-cscx cotx)

csc2x

d

dx
x

 ほヅカ
ヶバよヅョ

h  (x) = sec2x
\

c

h(x)=
\

cscx


