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 وزارة الربية     
 اإدارة العامة منطقة العاصمة التعليمية

 الفصل الدراسي اأول                
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 رحاب حمد رشاد احمدإعداد وتقديم امعلمة: 
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 عرض الدرس..
 

 احدود ورسم بيانها..خطوات دراسة تغر الدالة كثرة 
تعلمت فيما سبق كيفية رسم منحنى تقريي لبيان دالة كثرة حدود معتمداً على سلوك نهاية الدالة، وي 
البنود السابقة تعلمت حديد فرات التزايد وفرات التناقص للدالة وحديد النقاط احرجة والقيم العظمى أو 

 ت الي يكون فيها منحنى الدالة مقعراً أعلى أو أسفل.الصغرى، وم حديد نقاط اانعطاف والفرا

 وسنستفيد من كل هذه امعلومات لرسم بيان دالة كثرة احدود رماً أكثر دقة.

 .݂عن جال الدالة  1)

 خاصة ي امسائل احياتية. Թولكنه يقتصر أحياناً على فرة من  Թجال دالة كثرة حدود هو 

 .݂وجد النهايات عند احدود امفتوحة جال الدالة أ 2)

 .݂عن النقاط احرجة للدالة  3)

 القصوى احلية. وحديد فرات التزايد وفرات التناقص للدالة والقيم Ԣ݂كون جدواً لدراسة اشارة  4)

 إن وجدت. وحديد فرات التقعر منحنى الدالة ثم نقاط اانعطاف ԢԢ݂كون جدواً لدراسة اشارة  5)

 وجد نقاطاً إضافية.أ 6)

 تساعد هذه النقاط على رسم بيان الدالة بدقة وأهم هذه النقاط، نقاط التقاطع مع أحد احورين إن أمكن.

 .݂رسم بيان الدالة ا 7)

 

 

 



˽ 

 

 ..(1)مثال 

ሻݔሺ݂:   ݂ادرس تغر الدالة  ൌ ଷݔ െ ݔ͵ ൅ Ͷ .وارسم بيانها 

 .Թجاها دالة كثرة حدود  ݂ احل:

௫՜ିஶ    نوجد النهايات عند احدود امفتوحة. ݂ሺݔሻ ൌ    ௫՜ିஶሺݔଷሻ ൌ െλ    ௫՜ஶ݂ሺݔሻ ൌ    ௫՜ஶሺݔଷሻ ൌ λ 

݂ دالة كثرة حدود قابلة لاشتقاق على جاها. ݂ .݂نوجد النقاط احرجة للدالة  ᇱሺݔሻ ൌ ଶݔ͵ െ ͵ ൌ ͵ሺݔଶ െ ͳሻ ൌ ͵ሺݔ െ ͳሻሺݔ ൅ ͳሻ 
݂                                              نضع: ᇱሺݔሻ ൌ Ͳ ͵ሺݔ െ ͳሻሺݔ ൅ ͳሻ ൌ Ͳ             ՜ ݔ              ൌ ͳ ǡ ݔ  ൌ െͳ ݂ሺͳሻ ൌ ሺͳሻଷ െ ͵ሺͳሻ ൅ Ͷ ൌ ʹ  ǡ ݂ሺെͳሻ ൌ ሺെͳሻଷ െ ͵ሺെͳሻ ൅ Ͷ ൌ ͸ ሺͳǡʹሻǡ  ሺെͳǡ͸ሻ   نقطتان حرجتان. ׵

 

 Ԣ݂نكوّن جدول لدراسة إشارة 
 ሺͳ ǡλሻ ሺെͳǡ  ͳሻ ሺെλ ǡെͳሻ الفرات 

݂إشارة  + + + - - - + + + ᇱ 
 متزايدة متناقصة متزايدة

 ݂سلوك الدالة 

 
  ሺͳǡλሻوالفرة  ሺെλǡെͳሻمنحنى الدالة متزايد على كل من الفرة 

൫െͳǡومتناقص على الفرة   ͳ൯ 
ݔيوجد قيمة عظمى حلية عند  ൌ െͳ  ݂وتساويሺെͳሻ ൌ ͸ 

ݔيوجد قيمة صغرى حلية عند  ൌ ͳ  ݂وتساويሺͳሻ ൌ ʹ 

 
݂ ԢԢ݂نكوّن جدول لدراسة إشارة  ᇱᇱሺݔሻ ൌ ͸ݔ    ՜     ݂ ᇱᇱሺݔሻ ൌ Ͳ ͸ݔ ൌ Ͳ   ՜ ݔ    ൌ Ͳ ݂ሺͲሻ ൌ Ͷ 

-1 1 λ െ∞ 
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ሺെλǡمنحنى الدالة مقعر لأسفل على الفرة  Ͳሻ 
ሺͲǡλሻ ൫Ͳǡمنحنى الدالة مقعر لأعلى على الفرة   Ͷ൯  .نقطة انعطاف 

 نقاط إضافية:

 ݔ 2- 1- 0 1 2

6 2 4 6 2 ݂ሺݔሻ 
نقطة 
 إضافية

نقطة 
 صغرى
 حلية

نقطة 
 انعطاف

نقطة 
عظمى 
 حلية

نقطة 
  إضافية

 
 :݂بيان الدالة 

 
 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

  

ሺͲ ǡλሻ ሺെλ ǡͲሻ الفرات 
 Ԣᇱ݂إشارة  - - - + + +

 التقعر  

0 λ -λ 
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 ..    (1) تطبيق
ሻݔሺ݂:   ݂ادرس تغر الدالة  ൌ ଷݔ െ ͸ݔଶ൅ ͻݔ െ Ͷ .وارسم بيانها 

 .Թجاها دالة كثرة حدود  ݂ احل:

௫՜ିஶ    نوجد النهايات عند احدود امفتوحة. ݂ሺݔሻ ൌ    ௫՜ିஶሺݔଷሻ ൌ െλ    ௫՜ஶ݂ሺݔሻ ൌ    ௫՜ஶሺݔଷሻ ൌ λ 

݂ دالة كثرة حدود قابلة لاشتقاق على جاها. ݂ .݂نوجد النقاط احرجة للدالة  ᇱሺݔሻ ൌ ଶݔ͵ െ ͳʹݔ ൅ ͻ ൌ ͵ሺݔଶ െ Ͷݔ ൅ ͵ሻ ൌ ͵ሺݔ െ ͳሻሺݔ െ ͵ሻ 
݂                                              نضع: ᇱሺݔሻ ൌ Ͳ ͵ሺݔ െ ͳሻሺݔ െ ͵ሻ ൌ Ͳ             ՜ ݔ              ൌ ͳ ǡ ݔ  ൌ ͵ ݂ሺͳሻ ൌ ሺͳሻଷ െ ͸ሺͳሻଶ ൅ ͻሺͳሻ െ Ͷ ൌ Ͳ   ݂ሺ͵ሻ ൌ ሺ͵ሻଷ െ ͸ሺ͵ሻଶ ൅ ͻሺ͵ሻ െ Ͷ ൌ െͶ ሺͳǡͲሻǡ  ሺ͵ǡെͶሻ   نقطتان حرجتان. ׵

 Ԣ݂نكوّن جدول لدراسة إشارة 
 ሺ͵ ǡλሻ ሺͳǡ  ͵ሻ ሺെλ ǡͳሻ الفرات 

݂إشارة  ++ +  - - - + + + ᇱ 
 متزايدة متناقصة متزايدة

 ݂سلوك الدالة 

 
ሺെλǡمنحنى الدالة متزايد على كل من الفرة  ͳሻ  والفرةሺ͵ǡλሻ  

ሺͳ ǡومتناقص على الفرة  ͵ሻ 
ݔيوجد قيمة عظمى حلية عند  ൌ ͳ  ݂وتساويሺͳሻ ൌ Ͳ 

ݔيوجد قيمة صغرى حلية عند  ൌ ሺ͵ሻ݂وتساوي  ͵ ൌ െͶ 

 
݂ ԢԢ݂نكوّن جدول لدراسة إشارة  ᇱᇱሺݔሻ ൌ ͸ݔ െ ͳʹ ൌ ͸ሺݔ െ ʹሻ ݂ ᇱᇱሺݔሻ ൌ Ͳ   ՜     ͸ሺݔ െ ʹሻ ൌ Ͳ     ՜ ݔ      ൌ ʹ     ՜      ݂ሺʹሻ ൌ െʹ 

1 3 λ െ∞ 
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ሺെλǡمنحنى الدالة مقعر لأسفل على الفرة  ʹሻ 
ሺʹǡλሻ ሺʹǡمنحنى الدالة مقعر لأعلى على الفرة  െʹሻ  .نقطة انعطاف 

 
 نقاط إضافية:

 ݔ 0 1 2 3 4

0 -4 -2 0 -4 ݂ሺݔሻ 
نقطة 
 إضافية

نقطة 
 صغرى
 حلية

نقطة 
 انعطاف

نقطة 
عظمى 
 حلية

نقطة 
  إضافية

 
 :݂بيان الدالة 

 

 

 

  

ሺʹ ǡλሻ ሺെλ ǡʹሻ الفرات 
 Ԣᇱ݂إشارة  - - - + + +

  
 التقعر

2 λ -λ 
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 ..    (2)تطبيق 
ሻݔሺ݂:   ݂ادرس تغر الدالة  ൌ ͳ െ  وارسم بيانها. ଷݔ

 .Թجاها دالة كثرة حدود  ݂ احل:

௫՜ିஶ    نوجد النهايات عند احدود امفتوحة. ݂ሺݔሻ ൌ    ௫՜ିஶሺെݔଷሻ ൌ λ    ௫՜ஶ݂ሺݔሻ ൌ    ௫՜ஶሺെݔଷሻ ൌ െλ 

݂ دالة كثرة حدود قابلة لاشتقاق على جاها. ݂ .݂نوجد النقاط احرجة للدالة  ᇱሺݔሻ ൌ െ͵ݔଶ 
݂                                              نضع: ᇱሺݔሻ ൌ Ͳ െ͵ݔଶ ൌ Ͳ  ՜ ݔ    ൌ Ͳ  ݂ሺͲሻ ൌ ͳ െ ሺͲሻଷ ൌ ͳ   

 ሺͲǡͳሻ   .ةحرج ةنقط ׵
 Ԣ݂نكوّن جدول لدراسة إشارة 

 ሺͲ ǡλሻ ሺെλ ǡͲሻ الفرات 
݂إشارة  - - - - - - ᇱ 

 متناقصة متناقصة
 ݂سلوك الدالة 

 
ሺെλǡعلى كل من الفرة  متناقصمنحنى الدالة  Ͳሻ  والفرةሺͲǡλሻ  

 قصوى حلية. يوجد قيما 

 
݂ ԢԢ݂نكوّن جدول لدراسة إشارة  ᇱᇱሺݔሻ ൌ െ͸ݔ ݂ ᇱᇱሺݔሻ ൌ Ͳ   ՜    െ͸ݔ ൌ Ͳ     ՜ ݔ      ൌ Ͳ     ՜      ݂ሺͲሻ ൌ ͳ 

 

 

0 λ െ∞ 



̂ 

 

 
 
 
 
 
 

ሺെλǡعلى الفرة  لأعلىمنحنى الدالة مقعر  Ͳሻ 
 نقطة انعطاف.  ሺͲǡλሻ ሺͲǡͳሻعلى الفرة  لأسفلمنحنى الدالة مقعر 

 
 نقاط إضافية:

 ݔ 2- 1- 0 1 2

-7 0 1 2 9 ݂ሺݔሻ 
نقطة 
 إضافية

نقطة 
 إضافية

نقطة 
 انعطاف

نقطة 
 إضافية

نقطة 
  إضافية

 
 :݂بيان الدالة 

  

ሺͲ ǡλሻ ሺെλ ǡͲሻ الفرات 
 Ԣᇱ݂إشارة  + + + - - -

  
 التقعر

0 λ -λ 
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 ..    (3)تطبيق 
ሻݔሺ݂:   ݂ادرس تغر الدالة  ൌ െݔଷ െ  وارسم بيانها. ݔ͵

 .Թجاها دالة كثرة حدود  ݂ احل:

௫՜ିஶ    نوجد النهايات عند احدود امفتوحة. ݂ሺݔሻ ൌ    ௫՜ିஶሺെݔଷሻ ൌ λ    ௫՜ஶ݂ሺݔሻ ൌ    ௫՜ஶሺെݔଷሻ ൌ െλ 

݂ دالة كثرة حدود قابلة لاشتقاق على جاها. ݂ .݂نوجد النقاط احرجة للدالة  ᇱሺݔሻ ൌ െ͵ݔଶ െ ͵ 
݂                                              نضع: ᇱሺݔሻ ൌ Ͳ െ͵ݔଶ െ ͵ ൌ Ͳ  ՜ ଶ൅ݔ    ͳ ൌ Ͳ  

݂  .ةحرج اطنقا يوجد  ׵ Թا يوجد حل ي  ᇱሺݔሻ ൏ Ͳ     ݔ׊ א Թ 

 ሺെλ ǡλሻالدالة متناقصة على 
 قصوى حلية.يوجد قيمة  ا

݂ ԢԢ݂نكوّن جدول لدراسة إشارة  ᇱᇱሺݔሻ ൌ െ͸ݔ ݂ ᇱᇱሺݔሻ ൌ Ͳ   ՜    െ͸ݔ ൌ Ͳ     ՜ ݔ      ൌ Ͳ     ՜      ݂ሺͲሻ ൌ Ͳ 

 

 
 
 
 
 
 

ሺെλǡعلى الفرة  لأعلىمنحنى الدالة مقعر  Ͳሻ 
 نقطة انعطاف.  ሺͲǡλሻ ሺͲǡͲሻعلى الفرة  لأسفلمنحنى الدالة مقعر 

ሺͲ ǡλሻ ሺെλ ǡͲሻ الفرات 
 Ԣᇱ݂إشارة  + + + - - -

  
 التقعر

0 λ -λ 



˺˺ 

 

 
 نقاط إضافية:

 ݔ 2- 1- 0 1 2

-14 -4 0 4 14 ݂ሺݔሻ 
نقطة 
 إضافية

نقطة 
 إضافية

نقطة 
 انعطاف

نقطة 
 إضافية

نقطة 
  إضافية

 
 :݂بيان الدالة 
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 ..    (4)تطبيق 
ሻݔሺ݂:   ݂ادرس تغر الدالة  ൌ െݔଷ ൅ ଶݔ͵ െ Ͷ .وارسم بيانها 

 .Թجاها دالة كثرة حدود  ݂ احل:

௫՜ିஶ    نوجد النهايات عند احدود امفتوحة. ݂ሺݔሻ ൌ    ௫՜ିஶሺെݔଷሻ ൌ λ    ௫՜ஶ݂ሺݔሻ ൌ    ௫՜ஶሺെݔଷሻ ൌ െλ 

݂ دالة كثرة حدود قابلة لاشتقاق على جاها. ݂ .݂نوجد النقاط احرجة للدالة  ᇱሺݔሻ ൌ െ͵ݔଶ ൅ ͸ݔ ൌ ݔሺെݔ͵ ൅ ʹሻ 
݂                                              نضع: ᇱሺݔሻ ൌ Ͳ ͵ݔሺെݔ ൅ ʹሻ ൌ Ͳ             ՜ ݔ              ൌ Ͳ ǡ ݔ  ൌ ʹ ݂ሺͲሻ ൌ െሺͲሻଷ ൅ ͵ሺͲሻଶ െ Ͷ ൌ െͶ   ݂ሺʹሻ ൌ െሺʹሻଷ ൅ ͵ሺʹሻଶ െ Ͷ ൌ Ͳ ሺʹǡͲሻǡ  ሺͲǡെͶሻ   نقطتان حرجتان. ׵

 Ԣ݂نكوّن جدول لدراسة إشارة 
 ሺʹ ǡλሻ ሺͲǡ  ʹሻ ሺെλ ǡͲሻ الفرات 

݂إشارة  - - - + + + - - - ᇱ 
 متناقصة متزايدة متناقصة

 ݂سلوك الدالة 

 
ሺെλǡعلى كل من الفرة  متناقصمنحنى الدالة  Ͳሻ  والفرةሺʹǡλሻ  

ሺͲ ǡعلى الفرة  ومتزايد ʹሻ 
ݔحلية عند  صغرىيوجد قيمة  ൌ Ͳ  ݂وتساويሺͲሻ ൌ െͶ 

ݔحلية عند  عظمىيوجد قيمة  ൌ ሺʹሻ݂وتساوي  ʹ ൌ Ͳ 

 
݂ ԢԢ݂نكوّن جدول لدراسة إشارة  ᇱᇱሺݔሻ ൌ െ͸ݔ ൅ ͸ ൌ ͸ሺെݔ ൅ ͳሻ ݂ ᇱᇱሺݔሻ ൌ Ͳ   ՜     ͸ሺെݔ ൅ ͳሻ ൌ Ͳ     ՜ ݔ      ൌ ͳ     ՜      ݂ሺͳሻ ൌ െʹ 

0 2 λ െ∞ 



˺˼ 

 

 
 
 
 
 
 

ሺെλǡعلى الفرة  لأعلىمنحنى الدالة مقعر  ͳሻ 
ሺͳǡλሻ ሺͳǡعلى الفرة  لأسفلمنحنى الدالة مقعر  െʹሻ  .نقطة انعطاف 

 
 نقاط إضافية:

 ݔ 1- 0 1 2 3

-4 0 -2 -4 0 ݂ሺݔሻ 
نقطة 
 إضافية

نقطة 
 عظمى
 حلية

نقطة 
 انعطاف

نقطة 
 صغرى
 حلية

نقطة 
  إضافية

 
 :݂بيان الدالة 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ሺͳ ǡλሻ ሺെλ ǡͳሻ الفرات 
 Ԣᇱ݂إشارة  + + + - - -

  
 التقعر

1 λ -λ 



˺˽ 

 

 ماحظات هامة للموضوعي..
ଷݔܽ بيان الدالة احدودية من الدرجة الثالثة ൅ ଶݔܾ ൅ ݔܿ ൅ ݀ ൌ Ͳ  ǡ   ܽ ് Ͳ 

 

 إحداثيها السييها نقطة انعطاف واحدة عند  -1

 إذا كان لبيانها نقطتن حرجتن فإن نقطة اانعطاف عند منتصفهما ماماً. -2

 إذا وُجد ها عظمى حلية فإن ها صغرى حلية أيضاً. -3

 

 

 

 

 

 

 إذا وُجد ها نقطة حرجة واحدة فقط فإنها نقطة انعطاف. -4

 ها نقطة حرجة فليس ها عظمى حلية أو صغرى حليةإذا كان ها نقطة حرجة واحدة أو ليس  -5

 

 

 

 

 

 

ݔ ൌ െܾ͵ܽ  

 نقطة انعطاف

 نقطة انعطاف

 ونقطة حرجة

a ൏ Ͳ a ൐ Ͳ 



˺˾ 

 

 ..    (5)تطبيق 
ሻݔሺ݂:   ݂ادرس تغر الدالة  ൌ ସݔ െ  وارسم بيانها. ଶݔʹ

 .Թجاها دالة كثرة حدود  ݂ احل:

௫՜ିஶ    نوجد النهايات عند احدود امفتوحة. ݂ሺݔሻ ൌ    ௫՜ିஶሺݔସሻ ൌ λ    ௫՜ஶ݂ሺݔሻ ൌ    ௫՜ஶሺݔସሻ ൌ λ 

݂ دالة كثرة حدود قابلة لاشتقاق على جاها. ݂ .݂نوجد النقاط احرجة للدالة  ᇱሺݔሻ ൌ Ͷݔଷ െ Ͷݔ ൌ Ͷݔሺݔଶ െ ͳሻ ൌ Ͷݔሺݔ െ ͳሻሺݔ ൅ ͳሻ ݂ ᇱሺݔሻ ൌ Ͳ Ͷݔሺݔ െ ͳሻሺݔ ൅ ͳሻ ൌ Ͳ       ՜ ݔ       ൌ Ͳ ǡ ݔ  ൌ ͳ ǡ ݔ  ൌ െͳ ݂ሺͲሻ ൌ Ͳ  ǡ ݂ሺͳሻ ൌ െͳ ǡ  ݂ሺെͳሻ ൌ െͳ ሺͲǡͲሻǡ ሺͳǡെͳሻǡ  ሺെͳǡെͳሻ  نقاط حرجة ׵

 Ԣ݂نكوّن جدول لدراسة إشارة 
 ሺͳ ǡ λሻ ሺͲǡ  ͳሻ ሺെͳǡ  Ͳሻ ሺെλ ǡ െͳሻ الفرات 

݂إشارة  - - - + + + - - - + + + ᇱ 
 متناقصة متزايدة متناقصة متزايدة

 ݂سلوك الدالة 

൫െ∞ǡمنحنى الدالة متناقص على كل من الفرة  െͳ൯  والفرةሺͲǡͳሻ  

൫െͳǡوالفرة ሺͳǡλሻومتزايد على كل من الفرة   Ͳ൯ 

ݔيوجد قيمة عظمى حلية عند  ൌ Ͳ  ݂وتساويሺͲሻ ൌ Ͳ 

ݔيوجد قيمة صغرى حلية عند  ൌ െͳ  ݂وتساويሺെͳሻ ൌ െͳ 

ݔوعند  ൌ ͳ  ݂وتساويሺͳሻ ൌ െͳ 

0 1 λ െ∞ -1 



˺˿ 

 

݂ ԢԢ݂نكوّن جدول لدراسة إشارة  ᇱᇱሺݔሻ ൌ ͳʹݔଶ െ Ͷ ݂ ᇱᇱሺݔሻ ൌ Ͳ   ՜    ͳʹݔଶെ Ͷ ൌ Ͳ    ՜ ݔ    ൌ ξ͵͵  ǡ ݔ  ൌ െ ξ͵͵ 
 

 
 
 
 
 
 

ቀξଷଷمنحنى الدالة مقعر لأعلى على كل من الفرتن  ǡ λቁ , ቀെ∞ǡ െ ξଷଷ ቁ 

ቀെمنحنى الدالة مقعر لأسفل على الفرة  ξଷଷ ǡ  ξଷଷ ቁ ቀെ ξଷଷ ǡ  െ ͲǤͷቁ ǡ ቀξଷଷ ǡ  െ ͲǤͷቁ  .نقطتا انعطاف 

 نقاط إضافية:

2 
1 ξ͵͵

 0 െξ͵͵ -1 -2 ݔ 

8 -1 -0.5 0 -0.5 -1 8 ݂ሺݔሻ 
نقطة 
 إضافية

نقطة 
 صغرى
 حلية

نقطة 
 انعطاف

نقطة 
 عظمى
 حلية

نقطة 
 انعطاف

نقطة 
 صغرى
 حلية

نقطة 
  إضافية

 

 :݂بيان الدالة 

 

 

ቆξ͵͵ ǡλቇ ቆെξ͵͵ ǡ ξ͵͵ቇ ቆെλ ǡെξ͵͵ቇ الفرات 

 Ԣᇱ݂إشارة  + + + - - - + + +

   
 التقعر

െξ͵͵ λ -λ 
ξ͵͵

 



˺̀ 

 

 ..    (6)تطبيق 
ሻݔሺ݂:   ݂ادرس تغر الدالة  ൌ ସݔ െ ͺݔଶ൅ ͹ .وارسم بيانها 

 .Թجاها دالة كثرة حدود  ݂ احل:

௫՜ିஶ    نوجد النهايات عند احدود امفتوحة. ݂ሺݔሻ ൌ    ௫՜ିஶሺݔସሻ ൌ λ    ௫՜ஶ݂ሺݔሻ ൌ    ௫՜ஶሺݔସሻ ൌ λ 

݂ دالة كثرة حدود قابلة لاشتقاق على جاها. ݂ .݂نوجد النقاط احرجة للدالة  ᇱሺݔሻ ൌ Ͷݔଷ െ ͳ͸ݔ ൌ Ͷݔሺݔଶ െ Ͷሻ ൌ Ͷݔሺݔ െ ʹሻሺݔ ൅ ʹሻ ݂ ᇱሺݔሻ ൌ Ͳ Ͷݔሺݔ െ ʹሻሺݔ ൅ ʹሻ ൌ Ͳ       ՜ ݔ       ൌ Ͳ ǡ ݔ  ൌ ʹ ǡ ݔ  ൌ െʹ ݂ሺͲሻ ൌ ͹  ǡ ݂ሺʹሻ ൌ െͻ ǡ  ݂ሺെʹሻ ൌ െͻ ሺͲǡ͹ሻǡ ሺʹǡെͻሻǡ  ሺെʹǡെͻሻ  نقاط حرجة ׵

 Ԣ݂نكوّن جدول لدراسة إشارة 
 ሺʹ ǡ λሻ ሺͲǡ  ʹሻ ሺെʹǡ  Ͳሻ ሺെλ ǡ െʹሻ الفرات 

݂إشارة  - - - + + + - - - + + + ᇱ 
 متناقصة متزايدة متناقصة متزايدة

 ݂سلوك الدالة 

൫െ∞ǡمنحنى الدالة متناقص على كل من الفرة  െʹ൯  والفرةሺͲǡʹሻ  

൫െʹǡوالفرة ሺʹǡλሻومتزايد على كل من الفرة   Ͳ൯ 

ݔيوجد قيمة عظمى حلية عند  ൌ Ͳ  ݂وتساويሺͲሻ ൌ ͹ 

ݔيوجد قيمة صغرى حلية عند  ൌ െʹ  ݂وتساويሺെʹሻ ൌ െͻ 

ݔوعند  ൌ ሺʹሻ݂وتساوي  ʹ ൌ െͻ 

0 2 λ െ∞ -2 



˺́ 

 

݂ ԢԢ݂نكوّن جدول لدراسة إشارة  ᇱᇱሺݔሻ ൌ ͳʹݔଶ െ ͳ͸ ݂ ᇱᇱሺݔሻ ൌ Ͳ   ՜    ͳʹݔଶ െ ͳ͸ ൌ Ͳ    ՜ ݔ    ൌ ʹξ͵͵  ǡ ݔ  ൌ െ ʹξ͵͵  

 

 
 
 
 
 
 

ቀଶξଷଷمنحنى الدالة مقعر لأعلى على كل من الفرتن  ǡ λቁ , ቀെ∞ǡ െ ଶξଷଷ ቁ 

ቀെمنحنى الدالة مقعر لأسفل على الفرة  ଶξଷଷ ǡ  ଶξଷଷ ቁ ቀെ ଶξଷଷ ǡ  െ ͲǤͷቁ ǡ ቀଶξଷଷ ǡ  െ ͲǤͷቁ  .نقطتا انعطاف 

 نقاط إضافية:

2 2 
ʹξ͵͵  0 െʹξ͵͵  -2 -3 

 ݔ

16 -9 -0.5 7 -0.5 -9 16 ݂ሺݔሻ 
نقطة 
 إضافية

نقطة 
 صغرى
 حلية

نقطة 
 انعطاف

نقطة 
 عظمى
 حلية

نقطة 
 انعطاف

نقطة 
 صغرى
 حلية

نقطة 
  إضافية

 

 :݂بيان الدالة 

 

 

ቆʹξ͵͵  ǡλቇ ቆെʹξ͵͵  ǡ ʹξ͵͵ ቇ ቆെλ ǡെʹξ͵͵ ቇ الفرات 

 Ԣᇱ݂إشارة  + + + - - - + + +

   
 التقعر

െ ʹξ͵͵  λ -λ 
ʹξ͵͵  


