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 نتحقق من أن نهاٌة المقام لا تساوي صفر

 نحصل على قٌمة غٌر معٌنة   x=0عند التعوٌض المباشر عن 

 نحصل على قٌمة غٌر معٌنة   x=0عند التعوٌض المباشر عن 

 لأننا نسعى إلى صفر المطلق من جهة الٌسار
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 بنود موضوعٌة النهاٌات ( 1 – 1 )بند 
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 نحصل على قٌمة غٌر معٌنة   x=0عند التعوٌض المباشر عن 

 نحصل على قٌمة غٌر معٌنة   x=0عند التعوٌض المباشر عن 

 ملاحظة فً الأسئلة المقالٌة ٌجب التحقق من أن
 نهاٌة ما تحت الجذر اكبر من الصفر 

 ونهاٌة المقام لا تساوي الصفر
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 ) مقالً (  ,-نهاٌات تشتمل على  ( 2 – 1 )بند 
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 -لأن الأس فردي إذا النهاٌة من الٌسار = 

 لأن درجة حدودٌة البسط  = درجة حدودٌة المقام

 لأن درجة حدودٌة البسط  = درجة حدودٌة المقام

 لأن درجة حدودٌة البسط  اصغر من درجة حدودٌة المقام

 0الناتج = 
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 ,-نهاٌات تشتمل على  ( 2 – 1 )بند 
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 لأن درجة حدودٌة البسط  = درجة حدودٌة المقام

 حدودٌة المقام لأن درجة حدودٌة البسط  = درجة

 حدودٌة المقام حدودٌة البسط  = درجة لأن درجة

 كتاب الطالب 40ص  4فكرة مثال 
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 أكبر من الصفر  35من جهة الٌسار          و  2تؤؤل إلى  xلأن الأس فردي      و    

 2014/2015سؤال من اختبار الفترة الثانٌة 

 أصغر من الصفر) سالب (  1- من جهة الٌسار          و 3تؤؤل إلى  xلأن الأس فردي      و    
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 أكبر من الصفر  2من جهة الٌمٌن          و  4تؤؤل إلى  xلأن الأس فردي      و    

 

 













  
3

4
3

4 )4(

1
2lim

)4(

2
lim

xx xx  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

WWW.KweduFiles.Com



 السبب (لول مع ذكر قسم الرٌاضٌات            ثانوٌة المباركٌة                    البنود الموضوعٌة  الوحدة الأولى      الصف الثانً عشر علمً  ) الح

11 
 

 لأن درجة البسط حدودٌة اصغر من درجة حدودٌة المقام

 0الناتج = 

 لأن درجة البسط حدودٌة = درجة حدودٌة المقام
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 الصٌغ الغٌر معٌنة (3– 1 )بند 
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 كتاب الطالب 40ص  4فكرة مثال 

 لأن درجة حدودٌة البسط  اصغر من درجة حدودٌة المقام
 0الناتج = 

 كتاب الطالب 40ص  4فكرة مثال 
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 واحدلحل هذه التمارٌن ٌجب أن تكون درجة الحدودٌة التً تحت الجذر التربٌعً أكبر من درجة الحدودٌة ب 
 اذا ٌجب أن تكون درجة الحدودٌة ) البسط ( من الدرجة الأولى

 لحل هذه التمارٌن ٌجب أن تكون درجة الحدودٌة التً تحت الجذر التربٌعً أكبر من درجة الحدودٌة ب واحد

 الدرجة الأولىاذا ٌجب أن تكون درجة الحدودٌة ) المقام ( من 
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 0 ≠نتحقق من أن نهاٌة المقام 

 0 ≠نتحقق من أن نهاٌة المقام 
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 المثلثٌة الدوال نهاٌات بعض ( 4 – 1 )بند 

 معلق

 معلق

 معلق
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 معلق

 xبقسمة كل  من البسط والمقام على 

 0 ≠نتحقق من أن نهاٌة المقام 

 معلق

 معلق
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 2-أصفار المقام هً 

 x=-2الدالة غٌر معرفة عند 

 R تنتمً   x، لكل  0 ≠لأنها حدودٌة نسبٌة والمقام 

 

 

 

 

 

 

 g(x)= 1 , h(x)=  x + 2لأنها عبارة عن قسمة دالتٌن  نفرض أن   

g  دالة ثابتة متصلة عندx=-1 

      t(x)= x + 2المقام دالة جذر تربٌعً للدالة نفرض أن

t  كثٌرة حدود متصلة عندx = -1      ،t(-1)=-1+2=1>0 h   متصلة عندx=-1 

 x  =-1متصلة عند  yالدالة        x= -1عندما      0 ≠المقام 

        x=-1الدالة متصلة عند  
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 الإتصال  ( 5 – 1 )بند 
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 منهٌمكن التخلص من الإنفصال عند العامل الصفري للمقام الذي ٌمكن التخلص 

    x=-2 لا ٌمكن إٌجاد النهاٌة عند 

 لا ٌوجد انفصال   x=-5،  عند 

 x=2 ٌمكن إٌجاد النهاٌة عند 

 صفر لكل من البسط والمقام
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 صفر للمقام  2

 x = 2غٌر معرفة عند 

 ٌمكن التخلص منهلا   ٌمكن التخلص من الإنفصال عند العامل الصفري للمقام الذي لا   

2 – 2 =0 
لابد ان ٌكون الناتج 

 0اكبر من 

 صفر للمقام ولٌس صفرا للبسط

 صفر للمقام  2

 x = 2غٌر معرفة عند 
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F   متصلة عندx=-2 

النهاٌة = الصورة 

g  متصلة عندx=1 

النهاٌة = الصورة 
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 الدالة المتصلة
 النهاٌة موجودة

 النهاٌة من الٌمٌن = النهاٌة من الٌسار

 الدالة المتصلة
 الصورة = النهاٌة

 

 

 

 

122

31

)(lim)(lim






 

aa

aa

xgxg
axax

 

2

1
,2

0)12)(2(

0232

322

)()(lim

2

2













aa

aa

aa

aa

agxg
ax

 

 

3

2
,0

0)23(

023

23

)(lim)(lim

2

2










 

aa

aa

aa

aa

xgxg
axax

 

 الدالة المتصلة
 النهاٌة موجودة

 النهاٌة من الٌمٌن = النهاٌة من الٌسار
 عدد صحٌح aمرفوض لأن 

 من رأس السؤال

 عدد صحٌح aمرفوض لأن 

 رأس السؤال من
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 x = 0غٌر معرفة عند   

 

 x= 0البسط دالة كثٌرة حدود متصلة عند 

 x= 0كلاهما متصل عند  xالمقام عبارة عن دالتٌن احدهما ثابتة والآخرى مطلق 
 x = 0عند  0 ≠المقام 

 
 
  

 x= 3متصلة عند  جذر تكعٌبًالبسط دالة 

 x= 3عند  كثٌرة حدود متصلةالمقام 
 x = 3عند  0 ≠المقام 

 

 x=2دالة ما تحت الجذر دالة كثٌرة حدود متصلة عند 

 ونتحقق أن الناتج أكبر من الصفر   2بـ  xنعوض عن 

- -( 2 ) 2 +5 ( 2 )- 4 = 2 > 0  

 

 نظرٌات الإتصال  ( 6 – 1 )بند 
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 لجمٌع الأعداد الحقٌقٌة 0  ≠المقام حدودٌة نسبٌة  و  

 

 1- , 1حدودٌة نسبٌة و أصفار المقام  x = ±1           f عندما  0  =المقام 
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a      خطأ لأنه لم ٌذكر أن g(2) > 0 

   b.  خطأ لأنه لم ٌذكر أنg(2) ≠0 

 c.   = عندما    0خطأ لأن المقامx=2 
 d.   عبارة صحٌحة لأن دالة مطلق متصلة دائما علىR  

 

 

 

 

 

 x = 3لابد أن ٌكون ما تحت الجذر أكبر من الصفرعند 
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 من جهة الٌسار x = 3متصلة عند f   خطأ لأننا لابد أن نتأكد من أن الدالة           
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 (R/{2}) متصلة على  { 2 }هً غٌر متصلة عند فقط أصفار المقام وهً        

       متصلة            4 Rx
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  {4}عند لها نقطة انفصال عند أصفار المقام التً لا ٌمكن التخلص  fالدالة        
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      0 ≤لابد أن ٌكون ما تحت الجذر 

)5,5(),5[]5,(المجال  R 

   x ≠ ± 5                       0 لا ٌساويلابد أن ٌكون المقام 

  الدالةf   5()5,(متصلة,( x 

 

 

 

 

 

 
 
 
 

 ) دالة ثابتة ( [,-3 - )متصلة على   fالدالة 

 ( الٌمٌن) الصورة = النهاٌة من جهة  الٌمٌنمن جهة  x=3متصلة عند  fوالدالة 

 
  ( 0 ,3 - )متصلة على   fمن الفرع الثانً الدالة 

 لأنه 
 الجذر هو كل الأعداد الحقٌقٌة لا ٌوجد أصفار للمقام و مجال 

 

متصلة   f من الفرع الثالث  2),0[ x 

 ( الٌسارالنهاٌة من جهة  ≠) الصورة  الٌسارمن جهة  x=0غٌر متصلة عند   fوالدالة 
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  a ) الدالة غير معرفة عند )x=3  = عند  0لأن المقامx=0 

( b )   دالة مجالها (-, 3]     3 هي نقطة طرفية 

( c )   الدالة غير متصلة عند x = 3 

 الدالة غير قابلة للأشتقاق عند أصفار المقام

 المشتقة جهة اليسار سالبة
 اليمين موجبةالمشتقة جهة 

 x=0 الدالة غير قابلة للأشتقاق عند 
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 gسلىك 

 'fاشارة 

 fسلىك 

 'fاشارة 

 fسلىك 
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 R- { -2 , 2 }الدالة متصلة على 

 لا توجد نقاط حرجة

 الدالة متناقصة على مجال تعرٌفها

 لأن المشتقة سالبة دائما 

 - 
0 

 ـــ ـــ ـــ
 

 ـــ ـــ ـــ

 - 
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 'fاشارة  ++++ ـــ ـــ ـــ
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  ( 3 – 3 )بند 

 - 1 

 ++++ ـــ ـــ ـــ

B C 

  R/{1-}الدالة متصلة على 
 x=-1الدالة غٌر معرفة عند 

)0,(1  

 
  

 شروط نقطة الإنعطاف
 المشتقة الثانٌة تساوي صفر (1
 الدالة تغٌر تقعرها عند هذه النقطة (2

 
  

 'f'اشارة 

- 
 fتقعر 

),)((عند نقطة انعطاف fاذا كان لمنحنى الدالة  cfc   0فإن)(  cf   

cf)(أو   غٌر  غٌرموجودة  

 
  

),)((ا نقطة انعطاف عندله  كثٌرة حدود fاذا كانت الدالة  cfc   0فإن)(  cf   

 
  

 عدٌلت
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 توجد نقطة حرجة  x=0عند    fفً الدالة 

 وهً اٌضا نقطة انعطاف

 - 0 

 ـــ ـــ ـــ ـــ ـــ ـــ
 

B B 

 ( 6 , 5 ) , ( 4 , 3 ) , ( 1 , 0 )متزاٌد على الفترات  fبٌان الدالة 
  ( 5 , 4 ) , ( 3 , 1 )متناقص على الفترات  fبٌان الدالة 

 x=1توجد قٌمة عظمى محلٌة عند 
 x=3صغرى محلٌة عند  توجد قٌمة

 x=5توجد قٌمة صغرى محلٌة عند 
 x=2لها نقطة انعطاف عند 
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 fتقعر 
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 (  , 3 - ) مقعر للأسفل فً الفترة  fبٌان الدالة
 (  , 3 )مقعر للأعلى فً الفترة   fبٌان الدالة

 x = 3توجد نقطة انعطاف عند 
 
 
 
 
 

( a دالة مقعرة لأعلى على مجالها 
( b   دالة مقعرة لأعلى على الفترة(0 , )    ومقعرة لأسفل على الفترة( - , 0 ) 
( c مقعرة لأعلى على الفترة دالة ( - , 0 ) ومقعرة لأسفل على الفترة(0 , )    

 ( dدالة مقعرة لأسفل على مجالها 
 
 
 
 

 ( d للأعلى على مجالهادالة مقعرة 
 
 
 
 

WWW.KweduFiles.Com



 ع ذكر السبب (قسم الرياضيات            ثانوية المباركية           البنود الموضوعية الوحدة الثالثة          الصف الثاني عشر علمي  ) الحلول م

11                Ek                                             
 

 

 

 

1,10)1)(1(120)1(1201212

1212)(

124)3(4)2)(3(2)(

22

2

322







xxxxxx

xxf

xxxxxxxf

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 - 1 

 ++++ ـــ ـــ ـــ

B C -1 

++++ 

C 

fاشارة  

 

 fقعرت

 

WWW.KweduFiles.Com



 ع ذكر السبب (قسم الرياضيات            ثانوية المباركية           البنود الموضوعية الوحدة الثالثة          الصف الثاني عشر علمي  ) الحلول م

12                Ek                                             
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
  ( 4 – 3 )بند 

 (0,),(,-2-)متزاٌدة على الفترات 
 (2,0-)الفترةعلى  متناقصة

 
 
 
 
 

 (1,),(,-1-)متزاٌدة على الفترات 
 (1,1-)الفترةعلى  متناقصة

 
 
 
 
 

 (1,),(,-1-)على الفترات  متناقصة
 (1,1-)ةالفترعلى  متزاٌدة

 
 
 
 
 

 بٌان المشتقة أعلى محور السٌنات تكون الدالة الأصلٌة متزاٌدة
 بٌان المشتقة أسفل محور السٌنات تكون الدالة الأصلٌة متناقصة
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xمعامل 
2 

 سالب اذا المنحنى منحنى دالة تربٌعٌة مفتوح للأسفل
 
 
 
 
 

 x=0, x=2توجد نقاط حرجة عند 
 
 
 
 
 

 - 2 

 ++++ ـــ ـــ ـــ

0 

 ـــ ـــ ـــ

 fلىكس

 

fاشارة  
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 ++++ ـــ ـــ ـــ

1  -   

 الفترةلابد أن ٌكونا ٌنتمٌان لنفس  x لـ  نقارن بٌن قٌمتٌنكً ل
 
 
 
 
 

fاشارة  

 fلىكس

 تقرٌبً للدالةسم ر
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 تقرٌبً للدالةسم رالمن 
 
 
 
 
 

 معامل 
2x    للأسفل على مجالها مقعرتربٌعٌة بٌان دالة هو دالة ال ٌانبسالب اذا 

 قٌمة عظمى مطلقة ومحلٌةولها 
 
 
 
 
 

 من الدرجة الثالثةلدالة ا
 أن ٌكون لها نقطة انعطافلابد 
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 المثال المقابلمن 
 
 
 
 
 

0)(  xf

 أفقً للدالةلمماس ا

 
 
 
 
 

 متزاٌدةلدالة ا

 
 
 
 
 

 لأسفللمقعر لدالة ابٌان 

 
 
 
 
 

 عدٌلت
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  ( 5 – 3 )بند 

 المساحة

 
 
 
 
 

 لمحٌطا

 
 
 
 
 

 الحرجةلقٌم ا

 
 
 
 
 

 =0لمشتقة ا

 
 
 
 
 

غير لمشتقة ا
 موجودة
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 x = 4محيط يكون عند صغر أ
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 32cm2وهي  x=4عند مساحة كبر ا

 
 
 
 
 

 ( 1 )خطوات حل فس ن

 
 
 
 
 

 ( 2 )خطوات حل فس ن
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 xأن الإرتفاع فرض ن

 
 
 
 
 

 x216 الطول=

 
 
 
 
 

 x210 =لعرضا

 
 
 
 
 

501020  xx

 4يكون العرض =   10=  يكون الطول     3يكون الإرتفاع = ندما ع

 
 
 
 
 

 6يكون العرض =   12=  يكون الطول     2يكون الإرتفاع = ندما ع

 
 
 
 
 

 مرفوض x=0   0غير موجودة عندما يكون المقام = لمشتقة ا
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